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0 наибольшемъ и наименьшемъ отклонени свътовыхь 
Лучей, проходящихь черезь прозрачныя тьла, 


Положимъ, что дава нзкоторая функця отъ 2. Обозначимъ ее 
черезъ (х). Обний способъ для нахождешя шахипит или шийшим /(2) 
состоитъь въ сл6дующемъ. Даемъ независимой перем нной х безконечно- 
малое приращене №. Находимъ соотвфтствующее приращене функщи и 
представляемъ его въ видЪ» 


Пе-®) — Ладе, 


1 . 4 
гдЪ /(2) и : (=) обозначаютъ нфкоторыя функщи отъ 2, нё завися- 


пя отъ 1, а В есть многочленъ, вс члены котораго содержать # въ 
степени выше чЪмъ 2. Махпиат или шшипиш /(х) будутъ присТтакихь 
значеняхъ 5, которыя удовлетворяютъ уравненю {(1) =0. Обозначимъ 
одинъ изъ корней ‘этого уравнентя черезъ 21. Тогда Хл\) будетъь шах!- 
шиш или шиишиат, смотря по тому, будетъь или /"(э1) мене или 60- 
лье 0. Въ томъ случаф, когда /'(х1) =0, требуются овобыя вычиелен!я 
для нахожден!я коэффищентовь при 1#° или №“ ил. д. 

Примнимъ этотъ способъ къ выводу услов!й наибольшаго откло- 
нен1я лучей шаромъ и наименьшаго отклонен!я лучей призмой. 








Пусть на прозрачный шаръ 
съ центромъ въ точкЪ 0 па- 
даетъ лучь свЪта БА. (чер. 1). 
Путь его при одномъ внут- 
реннемъ отражен1и будетъ ло- 
маная ЗАВСУ’. Пусть 5'С и 
ОВ нересВкаются въ точк% 0’, 
а ЗА и ОВ вь точк8 Э. Обо- 
значимъ уголь падешя БАР 
черезъ $ и уголь преломлен!я 
ОАВ черезъ х.. - 

Тогда зпие==изши..... (1) 
Треугольникь ОАВ равнобедренный. Поэтому углы ОАВ и ОВА 
равны. По закону отраженя углы ОВА и ОВС равны. 'Треугольникъ 
ОВС равнобедренный. Углы ОВС и ОСВ равны. СлЗдовательно, Д ОСВ==и 
и [ РСБУ =. Каждый изъ угловъ АВО и СВО' равенъ 27, каждый 
изъ угловь ВАО и ВСП’ равенк #—г. Прямыя АВ и ВС равны какъ 
хорды, соотв тетвуюция равнымъ центральнымъ угламъ. Поэтому тре- 
ВН АВО и СВО’ равны. Изъ равенства ихъ слфдуетъ, что ВО= 
ВО’, т. е. точки О) и 0’ совпадаютъ. Уголь ОВА будетъь внфшнимь 
для треугольника АВО. Поэтому “= —”-- 1. АРВ, откуда ДАОВ = 
2" —ти ДАПС=4у— 5%. Полагаемъ /($) = 47 — 24. Даемъ перемн- 
ной $ безконечно-малое приращене &; тогда х получитъ соотвЪфтству- 
ющее приращене 6. Приращеше Д?) "будегь 


ё-- а) — ® =2(28—а). Кром того зт(--а)==изш(у--8).. и (1513) 


Вычитая изъ этого уравнен!я уравнене (1) и примфняя формулу 
для разности синусовъ, получимъ посл сокращен1я на 2: 


в (1+ во ив (5 то 


ИзвЪетно, что зше ==2 — 983, гдВ 9 есть правильная дробь. Если 
есть безконечно-малая величина, то 


{7 
с08(8 Е а)зше = (о — 281 (: + я) т о = 








Фиг. 1. 


. а. 99 >. И в 
= (о — 2апизи 5. — 4605 (: + пу щ) зшеё = 


; .. (= 9/83 ь су 
= с058(# — 9) — 231: р (Е—9) Кос) 
или 5” 
608($ -- г) те == 2608 — = зщ -- В, ‹ \ 
тд В есть многочленъ, члены котораго содержать => ВЕ степени выше, 


чЪмъ 2. Другими словами В есть величина безконечно-малая 3-яго по- 
рядка относительно 2. 





ПримЪняя эту формулу, получимъ 
в Е 
$# — — 51 = 037" — — 62 : 
5 60 49 5 86 зи д" В, 
Возводя об части этого равенства въ квадратъ, находимъ . 





&2 И» 

-— 6088 = -—- 808%» +|- В», 

4 4 

сдЪ В, есть безконечно-малая 3-ьяго порядка. 
Посл этого находимъ 





Дё- ®) — 9 =2а ее — ‚)- и и (изте с03* — вии с08)-НВз. 
Махиииш /(<2) будетъ при значен!и #, удовлетворяющемъ уравненю 
26088 = исозг..... | (2) 
Игъ уравневй (1) и (2) находимъ: 


НИЯ 460525 
5, 087 = р * 
! п 








81 = 


ве 
$1122 - 4608% = и? и вы ве... (3) 


При этомъ значени $ приращен1е функщи приметь видъ 


Отсюда 


еее. 


Это показываетъ, что /(#) имфетъ значене шахпииш, когда, $ удо- 
влетворяетъ уравнен!ю (3). Возьмемъ безконечно-тоный цилиндричесвй 
пучекъ лучей, въ которомъ центральный лучъ испытываетъ наибольшее › 
отклонене. Вс лучи этого пучка по выход изъ шара можно считать, 
параллельными. Въ самомъ дфлВ, отклоненя для всвхь лучей этого 
пучка будутъ одинаковы, такъ какъ для него {(&- с) =/&), если пре- 
небрегать величинами, содержащими © въ степени выше первой. 

Такимъ образомъ пучекъ лучей, выходящихь изъ шара съ наи- 
‘большимъ отклонешемъ, будетъ дфйствующимъ на глазъ, НИС 
далеко отъ шара на пути этихъ лучей. 

Подобнымъ же образомъ можно вывести, что отклонен1е луча, `‘иро- 
ходащаго черезь шаръ послф  внутреннихЪ отражен, будетъ нЗи- 
большимъ при такомъ угл падевйя $, синусь котораго равенъ 


@-Е1—и?. ое о Е 
И и. 


На этомъ основано объяснене явлен!я радуги. 











Положимъ, что лучи свЪта: 
падаютъ на прозрачную призму 
съ преломляющимъ угломъ А. 
(чер. 2). Путь какого нибудь 
луча будеть ломаная ЭВОЗ’. 
Обозначимъ углы ЗВР, СВЕ, 
ВСЕ, 3'СО соотв тственно че- 
резъ &, х, 71, 91. Тогда получимъ 


Вт, 
юз: — А о 
Фиг. 2. ЗП == Зи... .. (5). 





Придаемъ перем нной й безконечно малое приращеше @. Тогда дру- 

пля перемфнныя $, г и г: получать соотв тетвующя приращения ©, В, 61. 

Можно написать 

эт(е- <) = изт("-- 8)..... (1 53), гв -В=А..... (4 53), 

эш(й Е @1) = язщ(: Е 2,)..... (5 63). 
Уголь 0'05' = Ха) =2-На —А. Поэтому Да + а,) — № ==а- в. 

Вычитая уравнен!я (1 11$), (4 55) и (5 ыз). не ИЗЪ 

уравнев!й (1), (4) и (5), находимъ 


во (+++ пене нак (5-2 вый ВАНО, 


608 (; —- ) эт Г = 7603 ( ВЕ й ый. 


Примфняя указаннную выше формулу, получимъ: 
2 


с а К 200: 
‚Ее. 0$: > — —— я — — Я 
2 ° 3 {ИР =5 86037 а 8 „ЕЕ 


@ - ЕЯ т Е 
г: воз = = 5 81005 — ан + Вь.. а 


Кромф того второе изъ этихъ уравнен!й даетъ намъ 





С 260878 — тв, 260829 -= В.. 


На основани этого представляемъ его въ видЪ 








Язи м вое р 
В.. 


@1 а. ® 
— 60881 ——— ЭША а 816057; — 4 оба, 


2 4 
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Такъ какъ В = —8В,, то 











ани 705% (с с08д __ о? | 65: 60329. 
5 6038 — — 9 == — 57 а ое 
2 4 2 76057 27608": 2176051 
ош’ &12608 
о Я 
д 4 7? 087 
Ютсюда находимъ 
2 2 2; 
612605? 7с03?1 
2 ` 1 1 
©7605 = В.. 
052 № 
'Такимъ образомъ 
__ 28 608 Зи созй __ @бозУсозй | 6 СОЗ’ 
260377. С088: 60871082 2608716088 


61? 6037510716037, __ зи с08?8 В, 
216053160 = 206087 609 
Посл этого 


ро +«) —Кь)=& (1 и 


со$и ©08 





ре 81126037608? | сОоЗУЗНИЙ __ сОВУЗИи 1608? 811760321 
26032710588 260571608 216033160 — 2ис08у, 60$ 


Разсматриваемая /(&) имфетъ значене тахипиаш или штипит при 
значени #,, удовлетворяющемъ уравненю 


6087 608й == 6087; 603. 
Р$шаемъ это уравнене: 
5052 605? == ©0$?=, 60524, (1—щ”^) (1—2, )==(1-— и.) (1— из»). 


Одфлавъ умножен!е и отнявъ равные члены отъ обфихъ частей 
уравневтя, получимъ 


— 92" — 92512, == — Зи, и», (п?-- 1)" == (п?— 1) зн. 
Отсюда, 
А а 
г =” О. Ю—=аи, С 


При этомъ значени #, имфемъ 


дао ай (не Г) в 


7052 





И 
ЕЕ 
м 1 8 Ш” 





—0.* 





т 
22 Гель 
1 жай о) 7 с05 5 


% 


луны. 
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А А 2 
Такъ какъ 7260$? — 5 > 1—7? И > при > Ти осо < — 51? -5: 


при *< 1, то в при а ‚будетъ таль въ первомъ 
случа и отрицателенъ во второмъ. Такимъ образомъ при *_> 1 откло- 
нен!е лучей призмой будетъь: наименьшимъ при угл перваго прелом- 
ления равномъ половинз преломляющаго угла призмы. 

Если п < 1, то при томъ-же услоши отклонене лучёй призмой 
будетъ наибольшимъ. 

Возьмемъ безконечно-тонк!й пучекъ лучей, выходящихъ изъ ка- 
кой-нибудь точки, или сходящихся въ точкф паден1я. Пусть централь- 
ный лучъ этого пучка падаеть подъ угломъ, соотв тетвующимь наи- 
меньшему отклоненю. Тогда выходящий изъ призмы пучекъ лучей мож-. 
но считаль параллельнымъ, такь какъ приращене угла отклонен!я 
равно 0, если пренебрегать величинами безконечно-малыми 2-го порядка. 

Положимъ, что на призму падають параллельные лучи въ плос- 
кости, перпендикулярной къ преломляющему ребру. Пусть призма вра- 
щается около оси, параллельной преломляющему ребру. 

Разберемъ, каке изъ выходящихъ лучей произведутъ наибольшее: 
впечатлЬн1е на глазъ? 

При вращении призмы“ уголъ паден1я а. и выфетВ съ 


тфмъ измняется уголъ отклонен1я лучей. Но при наименьшемъ откло-. 


нёни лучей уголъ отклонен!я не мфняется въ течене н%®котораго без- 
конечно-малаго промежутка времени, пока уголъ преломленя измЗняется 


А А 
оть 7 до - --В. Этоть пучекъ произведетъ на глазъ наибольшее 


впечатл не и и дЪйствующимъ. 
На этомъ основано объяснен!е явлен!я круговъ около солнца и 


П. Овъшниковь (Уральскъ). 


0бъ обращении проетыхь дробей въ девятичныя. 


Теорема. `^ Вь безконечномь ряду чисель 1, 11, 111,...... вседа 
можно найти число, дълящееся безь остатка на всякое данное число, 
не кратное 2 и 5. При чемь число цифрь этсю числа не будеть боль- 
зие дълителя. 

Доказательство. Числа, не кратныя 2 и 5, могуть имЪть своими 
послЗдними цифрами 1, 3, Ти 9. Воз! мемъ какое угодно цзлое_ число 
Т, большее единицы и не’ кратное 2 и 5, и будемъ на негос дфлить. 
безконечное число 111111..... Условимся, при всякомъ Г. считаль 
1-ую цифру число 111...., единицу, за, 1- е д%лимое. Тогда.1-й остатокъ 
всегда будетъ равенъ 1. Ве посл$дуюния дфлимыя. также будутъ 
имЪть своею послфднею цифрою 1, такъ какъ каждое изъ нихъ равно: 
соотвфтствующему остатку, умноженному на 10 и сложенному сь 1. Об- 
ий видъ такихъ дзлимыхь будеть 104--1, гдЪ 4 означаетъ остатокъ,. 
отъ котораго образовались дЪлимое 104- 1. 


Е 
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`Такъ какъ число различныхь остатковъ ограничено (оно, считая 
и остатокъ 0, не будетъ больше дФлителя), то непрем$нно будетъ по- 
вторяться хотя одинъ изъ `остатковъ. 


Пусть одинъ изъ такихъ повторяющихся  остатковъ будеть с. 
Тогда дБлимое, давшее этотъ остатокъ, можетъ быть выражено черезъ 
107--1, гдВ Ь есть остатокъ, предшествовавпий остатку с. 

Докажемъ, что остатокъ с можетъ получаться только отъ дЗли- 
наго 102--1, а не другихъ. 

ДЪйствительно остатокъ с при дзлени на О не можетъ, очевидно, 
получиться отъ дфленя другихъ чиселъ, кром$ слВдующихъ: 


106-1, 106 1-Е 1.0, 1065-Е 1-Е 2Ъ, 106 + 1 35, 
..... ТОБА 9.0, 106-1—10 
105-+1—2Ъ,... 10-2 1— 90. 


Но такъ.какъ ни одно изъ произведен!й числа ПО '(послднею 
цифрою котораго можеть быть лишь одна изъ цифръ 1, 3, Т.... 9) 
на число 1, 2, 3,..... 9, не будетъ оканчиваться 0, то ни одно изъ 
вышеозначенныхь чиселъ, кромё 106--1, не будетъ оканчиватьея 
единицею. Отсюда заключаемъ, что остатокъ с будетъ получаться лишь 
оть дЪлен!я числа 106--1; но дфлимое 106--1 можетъ получиться 
только поелЪ получен1я остатка 5; слЪдовательно, пока вновь не полу- 
чится остатокъ 6, остатокъ с не сможетъ повторяться. 


Такимъ образомъ, ни одинъ изъ остатковъ не можетъ повториться 
раньше предшествующаго ему остатка, а потому необходимо долженъ 
повториться 1-й остатокъ, который, какъ мы видфли, равенъ 1. Этотъ 
остатокъ можеть получиться только отъ двленйя единицы. 


Слздовательно, должно получиться вторично дФлимое, равное 1; 
а это можеть быть только тогда, когда остатокъ, полученный отъ пред- 
шествующаго д$лен1я равенъ 0, откуда вытекаеть, что нфкоторое число 
изъ ряда чиселъ 1, 11, 1111... должно длиться безъ остатка на О. 


СлЪдетвте. Каково бы ни было число О, не дълящееся на 2 и 5, 
въ каждомь изъ рядовъ чисель 


по, аа 1: вата: 09, 90,1999... 
можно найти число, дълящееся'безь остатка на ). 
Если возьмемъ число В=111...1, содержащее О--1 цифръ, 


то при дфлени его на О долженъ повториться хотя одинъ изъ остат- 
ковъ (такъ какъ различныхъ остатковъ, считая и 0, не можеть быть 
больше 1). `Но 1-мъ повторяющимся остаткомъ, какъ доказано, долженъ 
быть остатокъ 1, который можетъ получиться только оть дфленя 1-цы, 
а этому дфлимому предшествуеть остатокъ 0. «О 

Отсюда слЪдуетъ, что наименьшее изъ чисель вида 111 Иа › ДВ- 
лящихея на О, не будетъь имфть боле О цифръ. \ 

Тоже можно сказать и о всЪхъ числахъ вид 22..., НМААНО 

Не трудно затЗмъ доказать, что наименьшее»”изъ чиселъ вида 
9999999...., дВлящихся на ПО, содержитъь не болфе ОЬ—1 цифръ. 
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Пусть, въ самомъ дл, число В = 999... 9 изображается 0—1 цифрою. 
Докажеиъ, что при дзлени его на ПО долженъ непремЗнно встрётиться 
остатокъ 0. Предположимъ противное. Такое предположене приведетъ 
къ заключен!ю, что ве остатки, получаемые при дфлени В’ на Ф, 6у- 
дучи отличны отъ 0, различны между с0бою, такъ какъ ни одинъ изъ 
остатковь не можеть повториться прежде, чЪмъ получится въ остатвЪ 0 
(ибо, въ противномъ случа, въ остаткЪ никогда не получился бы нуль, 
сколько бы разъ мы не прилагали цифру 9 ко взятому числу, — а это 
противор% чить доказанному выше). 

СлЪдовательно, такъ какъ вс№хъ остатковь получится О—1 (ибо, 
число В содержить 0—1 цифръ) и вс$ они притомъ различны и не 
превосходять 0—1, то одинъ изъ остатковъь долженъ быть = 2—1. 

Но если бы встр$тился этотъ остатокъ, то сл$дующее за нимъ 
дзлимое должно было бы быть равнымъ , 


(р—1) 10-59 =10.0 — 10-5 9=9 ро — 1, 


но такое длимое дало бы вновь остатокъ 0—1. 

Слфдовательно, въ остаткЪ не получился бы никогда 0, сколько- 
бы ни продолжали дфлене (приписывая ко взятому числу девятки), & 
это противно доказанной выше теорем. 

Поэтому предположен!е, что при д$лен!и на О числа В =99...9, 
изображеннаго 2—1 цифрой, не встрфтится остатка, равнаго 0, при- 
водить кь противорЗч1ю, а сл$довательно оно не можетъ быть допущено. 

Теорема.— Всякая несократимая правильная дробь, въ знамена- 
зпель которой не входятъ множителями 2 и 5, обращается въ чистиую 
перюдическую дробь. 


‚ Пусть дана дробь гдз № <Бир не ‘содержитъ множите- 


лей 2 и 5. ; 

Чтобы доказать, что эта дробь обратится въ чистую перодиче- 
скую, достаточно доказать, что при дЪлен1и числителя М на знамена- 
теля О встрфтится остатокъ, равный числителю №; другими словами, — 
что можно къ числителю № данной дроби приписать такое число ну- 
лей, чтобы, дЪля полученное такимъ образомъ число на О, получить въ 
остатк$ М. 

Найдемъ въ ряду чиселъ 9, 99, 999... наименьшее число, д$ля- 
щееся безъ остатка на О. Пусть число это иметь # цифръ. Докажемъ, 


м 
О’ 


что если числителя М дроби т. УЕожимъ на число, изображенное 1-ею 


и Е нулями, и прозведене это разд$лимъ на О, то полученный остатокъ 
будетъ равенъ числителю М. у 

Произведене № на число, изображенное единицею’\“и` нулями, 
можно представить въ видЪ №. 10*. `Назовемъ частное”\отъь дфлен!я 
этого числа на М черезь А и остатокъ черезъ 2; тогда получимъ 
равенство: 


№.10 = А-а. 
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Но при всякомъ # (цфломъ и положительномъ) 10* можетъ быть пред- 
ставлено въ вид суммы 2-хь чиселъ, и изъ которыхь одно изобра- 
кается цифрою 9, повторенной № разъ, а другое равно 1, тавъ что 


М. 10*=999....9М-ЕМ. 


Подставляя въ это уравнение вместо М. г. его величину А)--х, 


получимъ: 

АО х=999...9 м * 
или 

АЛ —999`...9. М=М—х. 


Но А.П — кратное Т; 999...9, въ которомъ № цифръ, есть наимень- 
шее изъ чиселъ вида 9, 99, 999..., дЪлащихся на ШО безъ остатка. 
поэтому 999...9 М будетъ также кратное ). 

Но разность между 2-мя кратными какого нибудь числа О 
можеть быть или нулемъ, или числомъ, кратнымъ О. Сл$довательно 
и разность №М—х либо равна нулю, либо представляеть число, кратное О. 
А такъ какъ каждое изъ чисель № и х меньше ПО, то разность №—х 
должна равняться 0, откуда д = №. 


Если при обращени дроби ы въ перодическую числителя № < 


считать за 1-ый остатокъ, то остатокъ Х, равный М, будетъ &-- 1)-ымъ 
остаткомъ: безконечная дробь, получаемая при обращени дроби т 
десятичную, будетъ имфть перюдъ содержащий # цифръ, и ТакЪ какъ 
& < — 1, то число цифръ этого ны будетъ меньше знаменателя О. 


П. Коростовцевь. 


“Опыты съ катушкой Румкорфа. 


'Индуктивная спираль всегда представляла собой приборъ, очень 
цфнный для лаборатор1и; посл же многихъ блестящихъ работь по 
физиЕкЪ, произведеныхь въ послдн!е двадцать лЬть, значене ее воз- 
росло. до такой степени, что физику почти невозможно обойтись безъ 
нея. ‚ Между т$мъ, не смотря на то совершенство, до котораго доведенъ 
этотъ аппаратъ, еще не существуетъ полной теор!и его*), т. е. полнаго 
знакомства съ нимъ. НЪтъ ничего проще тфхъ объясненй, которыми 
сопровождаются описан!я его въ сравнительно еще нестарыхъ курсахъ 
физики, и если нфкоторыя изъ этихъ объяснен!й далеко не полны, то 
друг!я далеко не удовлетворительны. Истинная роль конденсатора въ 








*) Р. Колли Къ теоршн снаряда Румкорфа. Ж. Р. $. Хз 35 т. ххШ., вып. [. 
`П. Борзманъ. Основан!я учевя объ электрическихъ и магнитныхь явленяхъ. ШП, 451. 
СПБ. 1895. 
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первичной цфни прибора только въ послфднее время начинаетъ вы-- 


яеняться— благодаря изучен колебательнато разряда—и во. всякомъ 
случаВ еще недавно вызывала разногламе между лучшими‘ знатоками 


дЪла”). Значев1е желЪзнаго сердечника, столь понятное, повидимому, _ 


еще не выяснено вполн**). Значеше раздВлен1я вторичной спирали на 
секщи не такъ иросто, какъ это кажется съ перватго взгляда”**) и нпо- 


этому часто объяспяется очень не полно. Наконецъ одно изъ самыхъ. 


интересныхъ явлен!й-=-электрическя колебан!я въ индуктивной спирали 


— очень часто совершенно обходятся молчанемъ. Поэтому, все, что. 


хоть въ слабой степени можетъ пополнить наше знане этого прибора, 


не рискуеть оказаться вполнЪ излишнимъ, тЪмъ боле, если могутъ. 


быть указаны такя условя опытовъ, которыя по своей простотЪ до- 
ступны р$шительно всякому. 

Обстановка опытовъ, изложен!ю. которыхъ посвящено дальнфйшее 
содержан!е, очень проста: она требуетъ спирали самыхъ незначитель- 
ныхъ размфровъ, 1 или 2 элементовъь Грене и трубки. Гейелера. Из- 
вфетно, что въ разомкнутой вторичной ‘цфпи катушки получаются изо- 


хронныя электрическая колебав1я, съ перюдомъ до 0,0001 секунды. Но- 


‘такъ какъ они въ значительной степени обусловлены колебательнымъ 


разрядомъ конденсатора, то несомнЪнно, что при незначительныхъ- 


размЗрахъ аппарата, т. е. при сравнительно незначительной длин% 
`нервичной и вторичной цпи, этоть перюдъ можеть быть значительно 
меньше. Для получен1я необходимаго для опытовъ перюда нужно по- 
добрать для первичной цфпи конденсаторъь соотвЪтственной емкости. 
Овъ подобранъ хорошо, если трубка Гейслера, соединенная однимъ 


электродомъ съ внзшнимъ концомъ вторичной цфпи, начинаеть свф-. 


титься. Для опытовъ достаточно спирали, дающей искру въ 4—5 мм. 


Во время дЪйетвя прибора его вторичная обмотка, остается разомкну- 
той. Трубка, поднесенная къ катушк%, начинаетъ свзтиться въ рукахъ. 


Можно устранить руку, не уничтожая этимъ свфченя, но оно нфеколько- 


оелабфваетъ. Рука можетъ быть замфнена конденсаторомъ или металли- 
ческимъ тфломъ. Это явлеше вообще не ново, нб обыкновенно предпо- 
лагастся, что оно иметь м$сто только при очень сильныхъ спираляхъ****) 
Небольшой ставтолевый листь соединяется проволокою со внфшнимъ 
ковцомъ вторичной обмотки, на извфстномъ разстоян!и отъ него трубка 
начинаеть свЪтиться. Этоть опытъ можно видоизм нить слЪдующимъ 


образомъ. Картонная трубка небольшого дламетра, обвиваетея неизоли-- 
рованной проволокой, которая соединяется уже указаннымъ образомъ- 


съ спиралью: Гейслерова трубка, введенная въ картонную, начинает 
свфтиться. р 








*) Р. Колли. 1. с. О колебалельномъ разряд конденсатора въ слираля’Румкорфа; - 


см. Р. Колли, Ж. Жуберь. Основаня ученя объ электричеств%, $ ща изд. М. 1892, 
И. Греиъ. Электричество его примфнен1я СПБ. 1897. 


**) Р. Колли. |. с. 
***) Р. Колли. |. с. 





#+*+) 5). Томсонъ. Индукшя отъ разрадовъ.высокаго потенщала: Электричество. - 


1892, №№ 11—12. 
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Эти или подобныя имъ явлензя послз опытовъ Тесла вообще не- 
новы, но въ нихь они достигаются съ помощью очень сложныхъ и до- 
вольно дорогихъ приспособленй, такъ что опыты этого рода доступны 
немногимъ. ЗдЪеь указывается средство возпроизвести ихъ, конечно, съ 
значительною разницею въ масштабахъ, при самой незатЪйливой обета-- 
новк$. Электростатическое  происхождене. (а не электродинамическое, 
какь можеть показаться съ перваго взгляда). этихъ явлев!й обстоятель- 
но доказано Н. Тесла“) 

Еели картонную трубку послЗдняго опыта снова замфнить кускомъ. 
стантюля, то число явленй этого рода можеть быть увеличено и они 
принимаютъ оригинальную ‘форму. При такомъ приспособлени трубка 
начинаетъ свфтиться, если прикоснуться однимъ изъ ея электродовъ къ 
любому изъ полюсовъ элемента или вообще къ металлическимъ частямъ 
его. Но она св$тится и при прикосновени къ стеклу элемента и даже- 

`безъ всякаго’ прикосновен1я; въ послзднихъ двухъ , случаяхъ св$чене 

наблюдается только возлЪ той части элемента, которая заполнена жид- 
костью. Иногда свфчен!е наблюдается и вблизи проводниковъ. Трубку 
нужно держать въ рук или за стекло или за проволоку, соединенную 
съ однимъ изъ ея электродовъ. Это явлен!е заслуживаетъ внимания, 
между прочимъ, по сл$дующимъ причинамъ. 

Если прикоснуться трубкой къ одному изъ полюсовъ элемента и 
въ то же время постепенно уменьшать стан1олевую поверхность, отрЪ- 
зывая отъ нея куски; то свЗчене трубки начинаеть ослабфвать. Еели 
сразу удалить став1оль—трубка тотчасъ угасаетъ. 


Если установить трубку вертикально вблизи элемента и одну ру-- 
ку поднести къ ея верхнему электроду, а другую къ стан!олевому лис- 
ту (не дотрагиваясь ни до того ни до другого) то трубка начинаетъ 
вспыхивать. Для этого опыта удобнфе брать аккумуляторъ. 

Если установить трубку вертикально на эбонитовой крышк$ эле- 
мента (Грене) вблизи одного изъ полюсовъ и не дотрагиваться до трубки, 
то, говоря вообще, трубка не свЪтится (Иногда замЪчается слабое 
вспыхиван!е, но мы сейчасъ увидимъ причину его). Если нослф этого, 
находясь почти на аршинъ отъ элемента, прикоснуться рукой къ ста-- 
нюлю, то трубка сразу вспыхиваетъ; свфчене продолжается все время, 
пока рука прикасается къ металлической поверхности и прекращаетея- 
съ отнятемъ руки. 

Такимъ образомъ, тфло наблюдателя является звЪномъ ц$пи, 
образованной электрическими излучен!ями, цфпи, замыкающейся черезъ 
воздухъ. 'Гакую цЪзпь можно назвать лучистою цфпью. 

Но такая цфпь можеть быть замкнута не только черезъ воздухъ. 
Если прикоснутьея одной рукой къ станолевой поверхности, попреж-—- 
ному соединенной съ спиралью, а другую поднести къ одному изъ по- 
люсовъ элемента, то мы получимъ хорошо извфстное сотрясеве отъ 
индуктивнаго тока. Здфеь цфпь замыкается элементомъ, замвняющимъ- 





*) Н. Тесла. Опыты надъ перемфнными локами весьма, высокей аня ь 
Электричество, 1892, №№ 15—16. 
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по своему потенщалу внутреннй конец вторичной обмотки катушки. 
Если же прикоснуться къ стеклу элемента въ той части его, которая 
заполнена жидкостью, то между рукой и стекломъ элемента, безъ вся- 
каго. бот зненнато ощущеня, начинаеть сыпаться съ сухимъ. трескомъ 
дождь мелкихъ искръ, образующихъ въ темнот® голубое сляше. Искры 
<опровождаются образовашемъ озона. Если вмфсто руки поднести къ 
элементу тотъ стантоль, къ которому мы прикасались другой рукой, не 
нарушая его соединения съ спиралью, то потокъ иекръ дЗлается боле 
энергическимъ и боле шумнымъ. Здфсь цзиь замыкается уже черезъ 
<текло элемента. 

Въ образован!и замкнутой цфии можно“уб$диться и ощущенемъ. 
Отантюлевый листъ соединенъ попрежнему съ катушкой; если одной ру- 
вой взять трубку за стекло и однимъ электродомъ ея прикоснуться 


`° къ станюлю, а другую руку приблизить къ одному изъ полюсовъ эле- 


мента, то между рукой и полюсомъ получаются искры и рука чув- 
‹<твуеть слабыя подергиван!я, сопровождаюция прохожден!е слабаго 
индуктивнаго тока черезъ т$ло. | 

На этихъ фактахъ основывается красивое явлеше свфченя трубки 
между наблюдателями. Одинъ изъ экспериментаторовъ прикасается ме- 
таллическимъ стержнемъ къ борну катушки, соединенному съ вн шнимъ 
концомъ вторичной обмотки, а въ другую руку беретъ неизолированную 
проволоку, соединенную съ однимъ изъ электродовъ трубки. Другой 
электродъ береться такимъ-же образомъ другимъ лицомъ, которое при- 
касается свободной рукой къ стеклу элемента. доставляющаго наво- 
дяний токъ. Трубка начинаеть ярко свЪтиться. При маленькой спирали 
и одномъ аккумуляторЪ св$чене трубки могло быть произведено въ 
пЪпи изъ пяти челов$къ. 

Прииимаюнце участе въ этомъ опытЪ не чувствуютъ во время 
его никакихъ болВзненныхь ощущенй; но если онъ повторялся н%с- 
колько разъ подрядъ, то они жалуются на сильную усталость, сопро- 
вождающуюся у ‘нЪкоторыхъ слабостью въ ногахъ или, болью сердца. 


Такъ какъ вь этомъ опыт элементь по своему потенщалу иг- 
раетъ ‘роль внутренняго конца ‘вторичной обмотки, °то’ очевидно, что 
его можно замфнить посл$днимъ, снадбивъ зажимъ, съ которымъ онъ 
соединенъ, изолированнымъ реофоромъ, Въ этомъ случа св$чев1е трубки 
нЪфеколько слабфе. Наконець мнЪ удавалось н$еколько’ разъ—при усло- 
вяхъ, которыя я еще не уловилъ вполн%,— получать безъ болёзненныхъ 
ощущен!й свЪчен!е трубки между двумя наблюдателями, вводя ихъ 
прямо во вторичную цВиь (т. е, безь изолированнаго реофора). Быть 
можетъ, въ этомъ факт можно видфть подтвержден! мня 9. Ж6- 
рара о колебательномъ характер разряда въ разрфженныхъ газахъ*); 
условя же опыта, кажется, заключаются въ удачномъ согласовав. тока 
со степенью разрфженноети газа въ трубкФ. 

Н. Боровко (СПБ. 


*) 9. Жерар. Курсъ электричества, П, 8 694. СПБ. 1896, 2-е изд. 
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Первый памятникъ русскому ученому. | 
‚ Наши читатели знаютъ уже, что 1 сентября 1896 года въ Каза- 
ни торжественно открытъ памятникъ Николаю Ивановичу Лобачевскому, 
великому русскому геометру. Благодаря любезности проф. А/В. Василь- 
ева, предоставившаго въ наше распоряжене фотографичесвяе снимки: 
памятника, мы имфемъ возможность дать нашим читателямъ изобра- 
жене этого перваго въ Росби памятника челов$ку, проелавившаго себя 
работами въ той области, которая наимензе пользуется извфетностью- 
среди публики. 





Памятникъ Н. И, Лобачевскому въ Казани. 





Первая мысль объ устройств памятника Н. И. Лобачевскому воз-- 
никла въ засфдани Казанской Городской Думы 25 мая 1898 года. Въ. 
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„день праздвовав1я столЪт1я со дня рождевя Н. И. Лобачевскаго, 22-го 
октября 1893 года, казансый городской голова С. В. Дьяченко красно- 
`р$чиво выразилъ эту мысль. Мысль встр$тила сочувстве, подписка дала 
-средства и въ конц$ 1893 г. Дума рфшила возбудить ходатайство о Вы- 
сочайшемъ разр шен!и` на’ поставозку памятника’ Лобачевекаго въ Ка- 
зани, въ сквер его имени, а также составила особую коммиссю по со 
‹ оружен1ю памятника изъ трехъ гласныхъ думы и трехъ представите- 
лей физико-математическаго общества при Казавскомъ Университет%. 
23 мая 1895 года коммисая, предсздателемъ которой былъ избранъ С. 
В. Дьяченко, заключила договоръ съ класенымъ художникомъ г-жею М. 
А. Диллонъ, но которому’ послфдняя за 3800 р. обязалаеь изготовить 
- бронзовый бюстъ Н. И. Лобачевскаго, высотою въ 11, аршина, колонну 
изъ чернаго гранита высотою не, менфе 2 аршинъ и пьедесталъ. Обшая 
‚высота памятника съ бюстомъ должна быть не менЪфе 4 арш. 6 верш. 


18 января 1896 г. поелЗдовало Высочайшее соизволеше на поста- 
новку намятника Н. И. Лобачевекому по проекту г-жи М. Л. Диллонъ. 


Вскорз посл этого г-жею Диллонъ былъ изготовленъ и отправ- 
_ленъ въ Казань и самый памятникъ. Открыт!е памятника было назна- 
чено на 1 сентября но соглашен1ю казансваго городского головы и пред- 
- сВдателя физико-математическаго общества. СовЪть Императорскаго Ва- 
занскаго Университета постановилъ имфть въ этотъ день торжественное 
_засЪдане и соединить торжество открыт!я памятника съ торжествомъ 
постановки бюста Н. И. Лобачевскаго въ актовомъ зал$ университета. 

1 сентября, послф зауцокойной литурми и панихиды въ универ- 
ситетской церкви, члены. совЪта университета, члены коммисеи по со- 
- оруженю памятника, члены ‘физико-математическаго общества и при- 
глашенные гости перешли къ памятнику Лобачевскаго на площадь, 
убранную флагами, гирляндами и гербами. ЗдЪеь на особомъ возвышении, 
-обнесенномъ рЪшеткой, украшенной гирляндами, совершева была литя 
но Н. И. 'Лобачевскомъ, послВ которой, въ моментъ провозглашеня „в$ч- 
ной памяти“, председатель физико-математическаго общества, проф. А. 
В. Васильевъ открылъ завфсу, покрывавшую бюстъ. На торжествЪ при- 
< сутствовала дочь Н. И. Лобачевекаго, В. Н. Ахлопкова, а также уче- 
ники его, сенаторъ А. П. Безобразовъ и докторъ Казансюй. 


Послф открышя вс ‘учаветвующие въ торжеств лица перешли въ _ 
-актовый залъ Университета, гдф, передъ каеедрой, украшенной живыми . 


растен!ями, былъ установленъ на особой колонкВ бюстъ Н. И. Лобачев- 
`скаго. На торжественномъ засфдани  совфта были произнесены р%чи 
предсздателемъ коммисои по сооруженю памятника С. В, Дьяченко, 
прод. 9. М. Суворовымъ, проф. А. В. Васильевымъ и предсВдателемъ 
„нижегородскаго кружка любителей физики и астрономи С. В. Щерба- 
ковымъ. ВеЪ эти р8чи были покрыты рукоплесканями многочисленной 
публики. Зат$мъ ректоръ университета К. В. Ворошиловъ прочелъ рядъ 
‚прив тствй, полученныхъ университетомъ оть различныхь- учреждев!й 
и лиць и блатодариль всЪхъ, собравшихся на праздникъ науки. 

„День Лобачевскаго“ закончился торжественнымъвечернимъ за- 
сЗданемъ физико-малематическаго общества, открывшимся р$чью пред- 
„еЗдателя, проф. А. В. Васильева, въ которой онъ благодариль веЪхъ 
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‚лиць, принимавшихъ участе въ сооружени памятника и учреждени 
капитала имени Н. И. Лобачевскаго. ЗатВмъ говорилъ С. В. Щербаковъ, 
-& послз его рёчи проф. Васильевъ прочель многочисленныя прив$т- 
стыя, полученныя физико-математическимъ. обществомъ. ЗатЪмъ изча- 
‚лась научная часть засВдан]я, состоявшая въ изложев!и содержания со- 
‘общенй, присланныхъ иностранными учеными (Эрмитъ, Гальстедъ, Жи- 
рарвиль, Лемуань, Лезанъ, Нейбергь и Окань) желавшими такимъ обра- 
зомъ почтить память великаго геометра. Эти сообщеня, чиеломъ 9, на- 
печатаны въ „Извфстяхъ физико-математическаго общества. Н.В. Рейн- 
тардтъ прочелъь сообщене: „Огюсть Контъь и Лобачевский“. Зас$дане 
было закрыто краткой р$чью председателя. 


ЗАДАЧИ. 


№ 421. Открытый сверху сосудъ имфеть форму цилиндра, къ ос- 
нован!ю котораго приложенъ конусъ. Пусть будеть высота цилиндра й, 
фадлусъ его основаня г и высота конуса х. Каковы должны быть соот- 
ношен1я между этими величинами, чтобы при данномъ объем сосуда 
поверхность его была шиишит? 


П. Свтиниковь ( Уральскъ). 

№ 422. ТБло имфетъ видъ цилиндра съ приложеннымъ къ одному 
изъ его основан! конусомъ. Пусть будуть № и х высота и радусъ ос- 
нован1я цилиндра, 2— высота конуса. Каковы должны быть соотношен1я 


‘между этими величинами, чтобы при данномъ объем тфла полная его 
поверхность была шшипиш? 


П. Овъшниковь (Уральекъ). 
№ 423. Показать, что площадь треугольника равна 


1/, Уа?5е . созВ . сов -Е 5?ас. созА . с0С -Ё с?аб . соз.А . созВ, 
гд$ а, В, с суть стороны треугольника, а А, В, С— его углы. 
М. Зиминь (Орель). 


№ 424. Доказать, что наименьшее кратное трехъ чиселъ А, В, С 
есть частное оть дфлен1я АВО ва общаго наибольшаго дфлителя чи- 
сель ВС, АС, АВ. 





(Заимств.) Я. Полушкинъ (с. Знаменка). 


№ 425. Изь данныхъ точекъь Аи В провести дв$ прямыя такъ, 
чтобы точка ихъ пересфчен!я лежала на данной окружности О, а т 
между ними былъ бы шахипит. 


Л. Молазаникъ (Бердичев). 
№ 426. Ршить уравнен!я: =), 


=у--=(1-- =)", 
6—1 -Е 3)? хх”, 
= - 14°. 


(Заимств.) Д. Е. но вево ско. 





7 Сы пре ое Ура ичоедьульм аа Зе и 
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РЕШЕН!Я ЗАДАЧЪ,. 


№ 54 (1 сер.).—Какая существуеть аналогтя ‚между динамиче- 
скимъ электричествомъ и теченемъ жидкости? 


Обстоятельный отвфтъ на этоть вопросъ читатели найдутьъ въ 
сочин.: „Го4дее ОНуег 7. Моегпе уте\уз оё @есылейу. Гопдоп 1892“ или 
въ ымецкомъ перевод этой книги: „Мецезе Апзсваииоеп ифег Еекит- 
сИаф“, ирегзе2 ‘уоп’Аппа уоп Нешвой2. Гержо. 1896. См. также 
статью П. 'Бахметьева въ № 227 „В%стника“ (стр. 243), 


Рёшенй н$ть. 


№ 75 (1 сер.)—Объяенить различе. между теплоемкостью при 
постолнномъ объемЪ и теплоемкостью при постоянномъ давлен1и. 


Опред$ляя теплоемкость газа при постоянномъ давлен!и, мы да- 
емъ ему свободно расширяться, а стараемся лишь, чтобы онъ во все 
время опыта имфлъ одну и ту же упругость (находился подъ  одина- 
ковымъ давленемъ). Но, расширяясь, газъ производить работу, сел$до- 
вательно, теряетъ часть сообщеннаго ему тепла, которое, такимъ обра- 
зомъ, не цфликомъ уходить на подняте его температуры. Опре- 
дДЪляя же теплоемкость газа при постоянномъ объемЪ, мы стараемся 
не давать газу расширяться и терять на это расширеве тепло; поэто- 
му въ посл$днемъ случаЪ газу нужно сообщить меньшее количество 
тепла, чтобы нагрфть его до той же температуры, что въ первомъь 
случа$. *) 


С. Еричевскай (Харьковъ). 


№ 76 (1 сер.). Какимъ образомъ можно приблизительно опред%- 
‚ лить число колебанй, соотвфтетвующее данному звуку, при помощи 
монохорда и камертона, число ‘колебаний котораго извЪфстно (напр. аз)? 

Передвигая подвижную кобылку монохорда, установимъ ее такъ, 
чтобы опредф4яемая ею струна звучала въ униссонъ съ даннымъ зву- 
комъ; пусть длина такой струны {[, а соотв тствующее ей искомое чи- 
сло колебанй — и. Установимъ теперь кобылку такъ, чтобы струва, 
звучала въ униссонъ съ даннымъ камертономъ (напр. 13), Пусть длина, 
этой струны [, & число колебавй 870 (—число колебан, соотвЪт- 
ствующее 143). Такъ какъ число колебав1й струны обратно пропоршю- 
нально’ длин, то 

п: 870 =[:1, откуда 


870.1. 
} 


Для рзшеня этой задачи можно еще пользоваться пропорщей 


- р 0: 870 = УР: УР, 





я — 











*) Пользуясь этимъ разлиз1емъ, Мейеръ опредфлилъ механичесый оэквивалентъ 
теплоты. (См. напр. Гано, изд. 1892 г., стр. 412 и 454). 





гд$ РиР, суть грузы, натягиваюцщие струну  монохорда и соотвфт- 
ствующе данному тону и камертону. ПослВдвй способъ въ особен- 
ности пригоденъ, когда звукъ струны монохорда выше звука. даннаго 
’ вамертона. 


С. Кричевский. (Ромны), 5. У. С. (Псковъ); В. Латынинь (СПБ), А. Р»ьзновъ 
(Самара). 

№ 127 (1 сер.). Построить прямоугольный треугольникъ, котораго 
больший катетъ равнялся бы меньшему калету, сложенному съ перпен- 
дикуляромъ, опущеннымъ изъ вершины прямого угла на гипотенузу. 

Называя катеты искомаго прямоугольнаго треугольника чрезъ хи 
‚. у, гипотенузу черезъ з и перпендикуляръ чрезъ р, будемъ имЪть: 


ту = рз, 2 Ру=#2, #—у=р. 
Изъ послВдняго уравненя получимъ 
у’ — ау =, 
или, на основани двухъ первыхъ, 


5* — 2рх =”, 


\ 
откуда, удерживая передъ корнемъ только знакъ положительный, 


з=р- ру? 


Такимъ образомъ, при данномъ р, построеве искомаго треугольни- 
ка сводится къ слфдующему. Изъ произвольной точки А очерчиваемъ 
окружность радуса р, въ которой проводимъ два взаимно-перпендику- 
лярные д1аметра; одинъ, изъ нихъ продолжаемъ до точки С ва разето-. 
яне, равное разстоян!ю` между концами д1аметровъ. Получеяная прямая 
АС будетъ гипотенузою искомаго треугольника, и тогда построеше тр*- 
угольника по гипотенузЪ и высот на нее доканчивается извзетнымь 
способомъ. Въ самомъ дфл3; теперь, если высота = р, гипотенуза будеть 
р-р уз, сл$д. для катетовь х и у‘имфемъ соотпошения: 


ж-Ну=р’ (3-2 у2), ау=р? Пу >), 
Ру’ — 2щу = (#— у = 


откуда, 


и : 
= 
Н. Артемьев» (Сиб.) А. и (Карсъ). Ученики: Курск. (8). П. 4. Сие 
к. к. (7). С. 9. Тифл. р. уч. (7) В. 


№ 147 (1 сер.) Маленьв!й шарикъ вращается около оси, `находя- 
щейся на разстоян!и одного метра отъ него. Центробфжная сила рав-. 
на вфсу шарика. Сколько оборотовъ дфлаетъ онъ въ минуту? 

Величина центроб$ жной силы; какъ извфетно, выражается формулой 


пЕ _ 
ии. е (а), , 





о 


гдз 2% есть масса. тёла, В — разстояне отъ оси вращеня и { — вре. 
мя одного оборота въ секундахъ. Обозначая черезъ Р вЪсь даннаго ша- 
рика, имЗемъ 


9% — — 


9 
тдф 4=9,81 метра, а потому уравнеше (5) представится въ вид® 
„РЕ, ‘ 
9 


2л УЕ ; 
9 


Реал 





откуда, 





{== 


подставляя вмфето л, В, д ихь численныя значеня, найдемъ для # 
приблизителено 2 секунды; сл$довательно, шарикъ въ одну минуту д*- 
лаетъ приблизительно 30 оборотовъ. (При этомъ мы пренебрегаемъ ве- 
личиной рад1уса шарика). 


С. Вричевекий (Харьковъ); Н. П. (Тифлисъ). 


№ 277 (1 сер.). Возвысить въ квадратъ число 777... 
1. Обозначивъ искомый квадратъ черезъ х, получим: 


д=(0,7777.... 10°)? = 8/81. 10° =604938271604938271... 


2. о ЕТ (ИИ 4... 
но у 1 
и 123456790123456790128456790.. 


умпоживъ послфднее число ‘на 49, получимъ 
д = 604938271604938271 . 
10° 


Примъчаще.— Число 123456790123456790....= Г р 
Будучи умножено на 9.% (гл ® ны... оно даетъ очевидно чи- 


сю яппл... 


А. Г. (Екатеринославъ); Н. В. (Воронежь); Я. Полушкинь (с. Знаменка); Ива- 
новекй (Воронежъ); М. Л. а М. Еузьменко (сл. БЪлая). 


МВ. Никто изъ гг. приславшихъ ршеше, не довель рф шенйя, до 
конца. Большинство ограничилось `представлен!емъ искомаго квадрата 
ВЪ ВИДЪ у 

чая 


и возвышенемъ въ квадрать я-значналюо числа, 111. 





№ 278 (1 сер.). Въ натуральномъ ряду чисель отъ Я до 2310 
включительно, сколько есть чиселъ. дфлящихся порознь ‚на 2, на 3, на 
5, на 6, на 7, на 10, на 11, на 14, на 15 ит.д, > вообще на Г, 
тд 0) есть дфлитель числа, 23102 Хх 


МВ. Требуется найти общую теорему, которая позволить а непосредствен- 
но на вс этого рода вопросы. 
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Въ общемъ вид% задача эта выразится такъ: въ натуральномъ ря- 
ду 1,2, 3.... М сколько есть чисель, дфлящихся на Ш), гдВ О есть 
дЪлитель числа №? 

Пусть МИ=идр. 

Первое число, дЪлящееся на Г ‘есть Г); второе — 20); третье — 30 
ит. д.; послфднее же число которое длится на 0), есть п) или М. 

Такимъ образомъ отъ 1 до М№ дфлятся на О елБдующя числа: 


О, 20, 20....пШ), другими словами, чисель удовлетворяющихь 


услов1ю есть % или г Напр., въ ряду отъ р до 2310 есть = 


154 числа, дВлящихся на 15. 


= 


Байковь (Курскъ). 


№ 288 (1 сер.). Доказать, что площадь любого четыреугольника, 
равна площади такого треугольника, котораго двЪ стороны соотв т- 
ственно равны д1агоналямъ четыреугольника, а уголъ между ними ра- 
венъ взаимному наклонен!ю тЪхъ же дагоналей. 

МВ. Можно дать какъ геометрическое, такъ и тригонометриче- 
ское доказательство. 

Т. Чрезь вершины даннаго четыреугольника АВС) проведемъ 
лини, параллельныя соотв тственнымъ д1агоналямь АС и ВО. Пло- 
щадь полученнаго такимъ образомъ параллелограмма ММРО вдвое бо 
лфе площади четыреугольника АВС. Поэтому площадь треугольника 
ММР равна площади четыреугольника АВСЛ, стороны же его ММ и 
МР и уголъ между ними равны д!агоналямь АС и ВР и углу между 
послфдними. 4 

П. Пусть уголь между д!агоналями будеть а, а точка пересЪчен1я 
длагоналей пусть будетъ Е; тогда 








9 и В РЕ, а т АЕ. т г. ВЕ. а 
"8 РЕ. ЕСзта _ (ФЕ - ЕВ) (АЕ-- ЕС)зша _ АС; ОВзта 
2 ый 2 За 2 : 
что и требовалось доказать. | о 
А. П. (Воронежь); С. Ш. (Рига); А. П. а . Д. (СПБ.); В. 6: {Тро- 


ицкъ); Н. П. (Тифлисъ); В. Б. (Клевъ); Н. В. (Ромны); Н. Г. (Короча); И. (Р‚(Клевъ); 
Н. В. (Воронежъ}; В. М. (Клевъ); В. Соллертинскай (Гатчино); Н. Артемьввз У. № 
М. 4. (Архангельскъ); Я. Тепляковь (Клевъ); А. Бобятинсктй Се \водот. розе.), М. 

Вузьменко (сл. Бфлая); Я. Полушкинь (с. Знаменка); 





2 № 350 (1 сер.). Въ треугольникъ вписана араеть: кром$ то- 
то построены еще три окружности, каждая изъ которыхъ касается впи- 
санной окружности и двухъ сторонъ даннаго треугольника; если 
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_ 


’, 7, 7з, 7з радусы этихъ четырехъ окружностей, то требуется дока- 
зать, что 


‚Ул ль Уи 


Пусть О будетъ центръ вписаннаго 
круга; центры О,, Оз, Оз круговъ, рад!- 
усы которыхъ обозначены черезъ уч, х, из, 

. расположены на биссектрахъ О.А, ОД», 
ОА. угловъ треугольника 4,.4.., опи- 
саннаго около круга О. Проведя прямыя 
ОМ! 4,4; ОМА, Ао и ОР! ОМ, ИЗЬ 
прямоугольнаго треугольника ОРО1, въ 
которомь ОР="-—иь ОО: =="--м, 40: ОР-—90°— Ч, А, — ви, полу- 

ЧИМЬ 





Фиг. 1. 


У — м = («Е л)соза, 


или 
Е 
И 7 о 
'Подобнымъ-же образомъ ‘найдемъ 
‹ ке, 
рый, 
ь ры 7з те р) 


гдЪ черезъь аз и аз обозначены углы 90 — ‘4, 90 — 1/,43. Изъ этихъ 
равенствъ выводимъ, что 


Уи, ++ Инт + ия, (5 ве самы 


а такъ какъ аа -Раз=180, то 





р 


ново оыо Е аш вы-Ь 
такъ что 





= У», ”. + Ут та Итагз- 


С. Блажко (Москва), В. Соллертински (Гатчино), Я. Полушкинь { {с. Зваменка)* 
С. Шатуновскй (Каменецъ-Подольскт). 


№ 23 (2 сер.) Найти внутри даннато четыреугольника такую 
точку, соединивъ которую съ вершинами, раздфлимъ его на. четыре 
равновелик1е треугольника. ^. ее 

Пусть. АВСР данный четыреугольникъ, а Х— искомая точка. Такъ 
‚Какъ треугольники ХАВи ХВС равновелики, то точка/\Х о лежитъ па 
прямой, соединяющей средину О ллагонали АС съ вершиной В. Точво 
также убфлимся, что точка Х лежитъ на прямой ДО. Допустимъ сперва, , 
‚ что точки Х и О не совпадаютъ, откуда слфдуеть, что дагональ ВО 
даннаго четыреугольника” д$лить д1агональ АС въ точкз О пополамъ. 
Если же точки О и Х совпадаютъ, то, обратившись къ равновеликимъ 





а. 2173 


# 


треугольникамь АХВи АХО, найдемъ что точка Х, или, что все 
равно, точка О прамой АС, лежитъ на прямой, соединяющей средину 
0’ дагонали ВЛ съ точкой А,—т. е. дагональ АС ДЪлЛиТЪ длагональ 
ВО въ точкВ ея О’ пополамъ. Итакъ, для того, чтобы задача была воз- 
можна, необходимо допустить что одна изъ д1агоналей чегыреугольника 
дЪлится пополамъ въ точкЪ пересЪченря съ другой дагональю. Если 
это услоше соблюдено, то средина ’дтагонали, дЪлящей другую длаго- 
наль пополамъ, есть искомая точка Х. 


Н. С: (Одесса). 


№ 400 (2 сер.) Даны прямыя АВ, АД, 4С, и ММ. Провести къ 
нимъ сВкущую такъ, чтобы полученные между прямыми три отрЪзка 
были въ данномъ отношен]и. 

Изъ произвольной точки Г,, (см. черт. 1), взятой 1 на прямой АД про- 
водимъ параллель къ АВ до перес$ченя съ 
‚ АС въ точкВ К. Оть точки А откладыва- 
емъ по АС отр$зокъ КЗ такъ, чтобы АК: 
‚ КЗ = тт. Точку 5 соединяемъ съ Ги на 
прямой 1/5 откладываемъ отрфзокъ 50 такъ 
‚ чтобы [5:60=п:р. Проводимъ прямую 40 
до пересченя съ ММ въ точкВ У. Лив, 
проведенная изъ У параллельно РФ, и бу- 
детъ ‘искомая. Въ самомъ дЪлз: 


АК: Кб = т: т, 
РЕ: 19 = АК: КЗ = т: п, 
15:50 =п:р, поэтому 

м РГ: Т5:50 =т:т:р; но 
ВТ:ТО: ОТ = РГ: 15:50, сл$дов., 


ВТ: ТО: ОУ=т:т:Р. | 
А. Буханиевь (Борисоглбскъ); К. Щиюлевь (Курскъ). ы 





№ 408 (2 сер.). Построить треугольникъ АВС, зная уголь В и 
раллусы круговъ, описанныхъ около треугольниковъ АВ) и ОВС, тдЪ 
ВР есть мед1ана основаня АС. 


На сторонахъ даннаго угла отложимъ отъ вершины /) отр$зки 
ро и ПО’ равные даннымъ радусамъ и изъ точекъ О и О’ опишемъ 
окружности радусами ОЛ и О’. Середину Е прямой ОО’ соединяемь 
съ Ди проводимъ с$кущую АДС те = къ ДЕ до пересЪ- 
ченя съ окружностями въ точкахъ А и С. Соединивъь А и.С-съ дру- 
гой точкой перес$чен1я окружностей, Е точкой В, получимь искомый 
треугольникъ АВС. ДЪйствительво, опустивъ на АС перпендикуляры 

ОМ и О'М, видимъ что МР =рМ, откуда АБ = 16. } КромЪ того 
ДАВС = ДО, ибо вписанный ВАС равенъ цеперальному РОО’ и 


 САСВ=Ь0'0: 


- В. Буханцевь (БорвбоглЪбскъ); В. Шишаловь (с. Сереха); Уч. Елево- Печер. чшмн. 
Л. иР.; П. Ивановь (Одесса); Е. Щилолевь (Курскъ); И. Хльбниковь (Тула). 
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№ 419 (2 сер.). Построить треугольникь АВС, зная основаше АС 
и радцеы круговъ, описанныхь около треугольниковь АВО и ОБС, - 
гдз О есть лежащая на оспованйи 'АС, точка изъ которой высота ВЕ 
видна подъ даннымъ угломъ. , 

Построимъ прямоугольный треугольникьъ ОКО., такъ чтобы ка- 
теть КО, быль равенъ половин даннаго основамя и /.КО!О быль 
равенъ прямому безъ даннаго угла зрВн1я. Пусть окружности, описап- 
ныя изъ Ои О\ данными рад1усами, встрЗчаются въ Ви О; проведемъ 
сБкушую АДС параллельно КО! (А и С — суть соотвЪтетвенно точки 
пересВчен1я сВкущей съ окружностями О и 0,). Треугольникъ ‘АВС бу- 
детъ искомый. Опуская изъ О и 0, перпендикуляры на АС, убЪжда- 
емся, что АС=2КО,; углы КО:О и ОВЕ равны (Е есть основаше 
высоты ВЕ), какъ углы‘ съ перпендикулярными сторонами, а поэтому 
уголь ВОЕ равенъ данному. Лля возможности задачи нужно, чтобы 
В-В, > суть 5созф, гдЪ В, В, фи % 00 или В- В, >> данные 
радлусы, уголъ и основаше. 


Е. Шиолевь (Курскъ); В. Баскаковь (Ив.-Вознесенскъ); В. ЯПишалов» (с. Середа); 
П. Хльбниковъ (Тула). 


№ 573 (2 сер.) Черезъ концы гипотенузы ВС прямоугольнато тре- 
угольника АВС проведены параллельныя прямыя ВХ и СУ и на вихъ 
изъ 4 опущенъ периендикуляръ, пересзкающий ВХ въ точкф Ми СУ 
въ точкБ №. Показать, что уголь МОМ прамой (гл Ш есть основа- 
не перпендикуляра изъ А на гинотенузу). 

Четыреугольники АМВО и АМСШ вписуемы, слФдовательно, 
ДАМО=ДАВС и ДАМО= ДАОВ; но АВО- АСВ=а, откуда 
АМО- АМ =а, и нотому МОМ= а. 

К. Межинский (Симбирскъ); Н; С. (Тула); В. Власовь (Курскъ); П. Въловз (с. 
Знаменка); Л. Ивановъ (Одесса); А. Варениовъ (Рост. Н./Д.). И. Хлльбников» (Тула). 


№ 232 (3 сер.). — Внутри треугольника. АВС построить таюя 
точки Жи М', чтобы углы МАВ, МВСи МСА, М'АС, МСОВи М'ВА 
были равны между собой *). 

Проведемъ двф окружности, одну проходящую черезь Аи Ви 
касательную къ ВС въ точкЪ В; другую, проходящую черезь Ви (Си 
касательную къ АС въ точкЁ С. Точка пересЪченя этихъ окружностей 
М будеть одпа изъ искомыхъ: уулы МАС, МСВ и МВА равны, что 
_не трудно замЪтить, сравнивъ дуги, заключенныя между ихъ сторонами. 

Проведя двЪф друмя окружности,— одну, проходящую черезъ точки 
Аи Ви касательную къ АС въ точкЪ А, другую—черезъ точки Ви 
С и касалельную къ АВ вь точк% В, найдемъ точку М’. Точка М’, 
будучи взаимною съ М, можеть быть построена и инымъ образомъ. 
(См: статью А. Ц. Грузинцева , Взаимныя точки Е Въ №№ 
85 и 86 „ВЪствика“). 


П. Бъловь (с. Знаменка); С. Зайщевь (Курскъ); М. НИ ‚о { А 9. Затор- 
свзй (Вильно); Уч. Ёчево-Печ. зим. Л/’и Р. |) 





* 


*) Точки М и М’ вь геометри треугольника носятъь назване точекъ Брокара. 
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№ 269 (3 сер.). въ правильномъ восьмиугольник8 АВСРЕЕСН 
проведена дагональ АД. Найти геометрически. отношен!е къ ней сто- 
роны восьмиугольника. 

Пусть 7” радлусъ описаннаго около восьмиугольника круга. Изъ 
четыреугольника АВСО имЪемъ 


АС. ВО = АБ. ВС АВ.СБ 
ИЛИ 


92 — „уЗ—У9. АБ 2? — 22, / 
откуда, & у 
Е 
У2 —У2 
Ар 
Е уз, 


М. м (Орелъ); Уч. ЁВлево-Печ. чимн. Л. и Р.; 9. Заторски (Внакао);. Я. 
Полушкинъ (с. Знаменка); С. Пепракевииь (Скопинъ). 


№ 21 (3 сер.). Найти остатокъ отъь дЪлемя на 13 выражешя 
7100` и 11199, 


7% -- 1 1" А 74 [(7”)в —И-+ 111 [12 8.2; 1] —- 9- 114 

'’ Шо теорем Фермата 7’? —1 и 11" —1 дфлятся на 13. Слфдова- 
тельно, остатокъ отъ дфлешя 7'” -- 11” на 13 равенъ остатку отъ дф- 
лешя 7*-- 11 на 13. Послфдюй же равенъ 12. 


М. Зиминь (Орелъ); Я. Полушкинъ (с. Знаменка); Учен. Елево-Печ. иимн. Л. и 
Р.; В. Винтеръ, кн. Еналычевь и Грилорьевъ (Симбирскъ). 


№ 344 (3 сер.). Въ данный шаръ радйуса х пометить 7 кубовъ 
такъ, чтобы одинъ изъ нихъ имфлъ центръ обиий съ центромъ даннаго 
шара, & каждый изъ остальныхъ имфлъ одну сторону общую съ пер- 
вымъ кубомъ и 4 вершины на поверхности даннаго шара, 

Пусть ребро куба х. Опустивъ изъ центра шара О перпендику- 
ляръ ОР на какую-нибудь сторону куба, вершины которой лежать на 
поверхности шара, и соединивъ О съ одной изъ этихъ вершинъ 0, мы 
изъ треугольника ОРО будемъ имфть 


62). 


М. Зиминъ ен). уп 





откуда а 


№ 346 (3 сер.). Найти двузначное число, кратное 7, ебли `кубъ 
его при дБлени на 4 и на 5 даетъ остатки, сумма В равна 5. 

Обозначивъ искомое число черезь 7х, мы видим, \\чт0 д<15;. 
кром$ того не трудно видЪть, что х не можеть быть, ви четнымъ, ни 
кратнымъ 5-ти. Изъ чивелъ же 1, 3, 7, 9, 11, 13 ‚вопросу удовлетво- 
ряють 7 и 9, а потому искомое число будеть 49 или 63. 


М. Зимин (Орелъ); Я. Полушжинъ (с. Знаменка). 
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_№ 352 (3 сер.). Показать, что если 
«уз =1, 
2*(1 — ) + У — у) + 31 — =) > 6(1 — 22)(1 — 2у)(1 — 22) 


бе 0 иры Пана 
а— 29а —2/ар-— 22) 


то 


>8, 


гдВ 2, у и з суть положительныя Фисла. 


Такъ какъ среднее геометрическое меньшее средняго ыы 
ческаго, то | 


Уа— 25а — 29) и ь ет: 9 или Иа — 2—2 у) < г. 
Точно такъ же найдемъ: 
Уа — 22)(1 — 22) “у, 


У@ — 2 а — 2) <г. 
Перемноживъ три послфднйя неравенства, -получимъ 


(1—2) —2@а—22) <245...:...@): 
Кром того имфемъ (см. зад. № 217 третьей серм): 
(1—2) —у(1—з) > 82у2...... (2). 


Неравенства (1) и (2) дають: 


аа ке-яа—э) 
(1 — 25)(1 — 2у)(1 — 25) 


Изъ неравенства (2) слЪдуетъ: 


ху - уз Е хз > 922; 
отсюда посл довательно находимЪъ: 


4(ту - уз + хе) — 12хуг > 3(ау - уз -- 25) — Зжуз, 





в а . @). 














и 
ху уг хз — Зжуг ху- 45+ хе — 15 
> — 
} 6 8 
Изъ равенства (3) слЗдуеть: 
О > (1 — 22) — а — 2%), 
а потому Е 








2-Е уз р а >а— 22) (1 —у)а О 
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Но (см. зад. № 325 третьей сери) 
у уг-Е аз — Звуз == 1 — #) + у — 9) + <\1 — з); 
слфдовательно | 
51 — 2) Нуа—ёу-2 —з) > 6 — 22)(1 — 24) — 2»). 
М. Зиминъь (Орелъ). 


ОБЗОРЪ НАУЧНЫХЪ ЖУРНАЛОВЪ. 


| мМАТНН515. 


1896.—№ 6. 
Мофе зиг ппе ргорг166 {0с&е @4ез со иез & сешге. Раг М. бшууае. 
Дается элементарное доказательство слфдующей зпгоремы: 


Пусть Е и Е’ суть фокусы коническаго сфчешя. Изъ нфкоторой точки М 
проведены къ этой кривой касательныя МТ и МР, первая—до точки касая Т, 
втОрая—до точки пересфченя ея Р съ даметромъ кривой, сопряженнымъ съ ОМ; 
эти касательныя связаны между собой равенствомъ 


МР. МТ = МЕ. МЕ". 


Слъдствгя. т. Если О есть точка касания касательной МР, М№—точка пересф- 
ченя ОТ сь ОМ, то 
МО. МР _ ММ 


МЕ. МЕ’ МО’ 


(Это равенство было найдено Га апРомъ). 
| 
2. Если точка М взята на малой оси кривой, то 


МР. МТ = МЕ?. 
3. Пусть М взята на ассимптот$ гиперболы; ММ касательная къ этой кри- 


вой, ограниченная въ № другой ассимптотой, Т — точка касан!я, М‘ — пересфчене 
касательной, параллельной ММ съ первой ассимптотой; въ этомъ случаЪ 


МЕ.МЕ' = ММ. МО, 


4. Если АВСО есть параллелограммъ, описанный около коническаго сфчен!я 
съ центромъ и Р—точка касания его стороны АВ, то 


АЕ АЕ 
ЕВ.ЕО ВР я 
№04е5 ша{ИбтаНацев. 6. Задача. Найти цфлыя числа х, 1, &, удовастворяю- 
ния ур-ню: же . 
х х 
тя НС 


Рищенуе. Опредфлимъ изъ ур-н:я 


я 
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‚и положивъ 


х=у и, 
получимъ 


у 
= +1 
Я 
'Гакъ какъ х число ифлое, то должно положить 9 = т. в; вслЪдстые этого 


в=т-ьх=(т- и, 


и данное ур-не обращается въ тождество: 





ОН оо. | 
Напр. я 
т. 7-=7 а . 12 = 15: 12, ит. д, 


(Е. Ва’ене)4 


7. Теорема. Нечетное совершенное число есть сумма двухъ квадратовъ- 
(Зйииае). 

8. биг 1е5 тасНопу 4ёсипа!ез репо 4иез тижеу. Извлечеше изъ мемуара. г. Со- 
колова: „Оце!аиез сопз1Аёгайопз зиг 4ез БасНопз апаюсиез аих Насноп$ Чёсипайез“. 

ВШНобтарше. Агитенс Юг Н1юЪ 560015 ап@ СоПезае Тазыниез. Ву 9. с. 
СЛазрап. Онауа. 1890. 

Мецо4е ргайдие роиг 1а гёзошНоп пимеёнчие согар!е 4ез ню не 
чиез оц 'гапзсеп4атиез. Раг. Е. СапоаЙо. Раг1з. 1896. 

Т.ёсопз 4е Старвоманаце, Раг. М. ВгеиНо#. Тлёре 1895. 

Соигз, 4е пабсашаие. Раг. Г. Мааи. Т. П. Сап4. 1896 

$01018 @е ЧиезМопз ргорозбез. №№ 947, 953, р 956, 957, 984, СССЕХИ. 

ет 4?ехатеп. №№ 750- 752. 

. ие5 018 ргорозбев. №№ 1072—1075. 

Сопзшише ип нап? ]е 4опе 1е5 Б15есийсез зопе 4оппбез. Раг. М. Вагфам, 
Ръшеше задачи Са и?а: построить тр—кь по даннымь ео тремъ биссектриссам. 
Предварительно авторъ рфиметъ задачу: построить тр—кь по данному ею уму А и 
данным» биссектриссамь 41065 В и (0. Рфшеше приводится къ ур —н1 3-й 
степени и вслфдств!е сложности не поддается сжатому изложению, ие 

1896 — № 7. | 


р 8 

Фи шеШеиг зуз&6ще 4е пишбга оп еф 4е ро1@з еф шезигев. Раг. М. Сей. 
Авторъ разбираетъ вопросъ о наилучшей системф счислеыя и мЪръ. Исходя изъ 
положен!я, что основанемъ системы должно быть число не слишкомъ болыпое и 
не слишкомъ малое, дфляшееся при томъ на 2 и на 4, онъ разсматриваеть систе- 
мы съ основанями 8, 10 и 12 и отдаетъ предпочтене основан! ю 8. 

Зиг пп зузаше 4е соп14иез. Раг М. Г. М№ифето. Системой коническихъ 
‘счени наз. группа кривыхъ 2-го порядка, удовлетворяющихь четыремъ даннымъ 
условямъ, т. е. опредфляющихся величиной одного перемфннаго параметра. 

Если и кривыхъ системы ‘проходятъ чрезъ данную точку и » кривыхъ той+же 
системы касаются данной прямой, то говорятъ, что система и `чис- 
лами ми», или символомъ (м, >). 

Въ настоящей стать М. Мепфега разсматриваеть систему коническихь сф-° 
ченй, въ которую, какъ частный случай, входятъ круши Тисве"а *). — 

Пусть А4В4Си есть одинъ изъ тр-въ, гомотетичныхь съ ладин 'тр-мъ АВС 
относительно данной точки М. 

Если Ха, Хз суть пересЁчен!я ВС съ А: В! и А1Са, 

У м = СА съ В1С! и В1 Аз. ` 
а ъ я АВ съ С1 Ат и СВ, № 











*) См. „Новая геометр!я треугольника“. 
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‘то шесть точекъ Х1, Хз, У1..... находятся на одной кривой 2-го порядка Ц. 
Кривыя О составляютъ систему, перемфннымъ параметромъ которой служитъ отно- 
лнене подоб1я # тр-въ АВС и А!В1С1, и представляютъ собой параболы, гипер- 
болы или эллиисы, смотря по тому, находится-ли точка М на эллиись Штейнера, 
внЪ его или внутри его. 

Если точка М совпадаетъ съ точкой Лемуана*) тр-ка АВС, то система Ч 
Фбращается въ систему круговъ 'Таскег’а. 

Относительно эллипса Штейнера въ статьф доказаны слфдующия теоремы: 

т) Тр-кё АоВоСь, симметричный с5 данным тр-мз АВС относительно одной 

135 точекъ эллишса Штейнера, трояко зомолозичень съ тр-мъ АВС, при чемь одна 
135 осей зомолойи безконечно удалена, а двтъь друпя параллельны. 
2) Для всякой точки М существуютъ два тр-ка Ал В1С1 и Аг’ВгСу,, гомоте- 
тичныхь съ даннымъ тр-мъ АВС относительно М и трояко гомологичныхь съ 
ЭТимъ тр-мъ. Если точка М перемьщается по эллипсу Е’, концентричному и 1омо- 
‚тетичному сё эллипсомь Штейнера, то тр-ки А1В4С1 и АВС! не измъняются 
пд величинль, вершины-же их перемтьщаются по эллипсамь, зомотетичнымь съ Е’ от- 
зосительно А, В и С. 
БНотарые, Тне Е]ешегиз оЁ А1верга \уйВ питегои$ Ехегсзе. Ву 9. 4. 
Тейан. 
Г.ег1оп1 41 са1со]о швицезипа]е. Ра Е. Разса/. МИапо. 1895. Рих;: 6 й. 
Сигзо 4е Апа!узе шбпиезита!. Раг Е. С. Тёхега. Ромо. 1886. 
Еештеви 41 Айнмейка. Раг А. Еайое. Уепема. 1895. Рих: 2,5. 
Еетепн & А1веБга, Раг А. Е. Рых: 3 В. 
Еешепи 4: Сеогленча. Раг А. Е, Рих: 4 й. 
Сонгз 4е Сботенле апайуйаие. Раг В. реет. в Ш. Рагз. 1896. Рих: 
12. 
Весие! о Фехегссе$ зиг 1е Са1си! шбоцёзита!. Раг М. Е. Тё- 
бетата. Раш5. 1896. Рих: 9 Ё 
Зошопз @е иода ргорозбез. №№ обт, 962, 964—966, 980, 983, 996, 
998, ОХШХ. Подъ № 961 доказана слфдующая теорема, предложенная Мифегс’омъ: 
Если А, В1, Су и Ао, Ве, Со суть основан!я и ‘средины высотътр-ка АВС, то: 
т) Окружности А1ВСо, АзВ1Сз и АзВзС: проходятъ чрезъ ортоцентръ тр-ка 
АВС и чрезъ средины его сторонъ. 
2) Тр-ки А1ВеСа, АзВ1Са, АзВаС1 обратно подобны съ тр-мъ АВС. 
3) Центры &, В, у круговъ А4ВеСа, АзВаСа, АзВзС, суть вершины тр-ка, 
имЪюжщаго ортоцентромъ центръ круга девяти точекъ тр-ка АВС. 

4) Прямыя Ао, ВВ, Су перес$каются въ одной точкф, дфлящей эти прямыя 
въ отношенм 4: т; та-же точка дфлитъ въ отношени 2:3 разстояне между орто’ 
центромъ ни ка АВС и центромъ описаннаго около него р 

пез 013 {ехатеп. №№ 753, 754. 

163013 ргороз6е5. №№ 1076—1079. 
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1896 —№№ 8Хи 9. 


Тез сеге1ез 4е Спазез. Раг М. 4. гох-Еагпу, Авторъ зам тки исправляетъ 

ИЯ вкравийяся въ статью Ва ета о кругахъ Свазез’а (МаШез, 1895, 
7 и 11) и указываетъь еще нфкоторыя свойства этихъ круговъ- 

’Зиг 16 шоааге шире Раг М. мучает. ИмЪфя въ виду тфсную связь 
между теойями общаго наибольшаго дфлителя и наименьшаго кратнаго нфсколь- 
кихЪ чисель, авторъ предлагаетъ порядокъ, въ которомъ должны излагаться орг 
„мы, относящяся къ этимъ статьямъ ариеметики. 

№01е8 ехбгаез 4е {а соггезрондапсе ша ета ие еф рпуз1аце. 12. "Зиг 
ат рго_ёте Мазудие. Ршене задачи: Чрез точку О, заданную в узль (САВ, прове- 
стй прямую ММ, образующую_сь сторонами дла тр-кз МАМ данной Сплощади т?. 

Обозначивт чрезъ Г пересфчеше АС съ прямой, проведенной ‘чрезъ О парал- 
-лельно АВ, построимъ параллелограммъ АТРО, площадь котораго-=\зи?, такъ-чтобы 
сторона его АО. была на лиши АВ. Если искомая сфкущая М№, ‘нересфчется съ РО. 
въ 5, то пло. ОР$ —= площ, ОМ -- нлощ. №0$; отсюда, вслдстне подоб!я тр-вз, 








*) См. „Новая геометр!я треугольника“. 
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входящихь въ это равенство, находимъ: у 
и зы Я 
ОР? = ОР -- №О?; 


положен!е точки №, такимъ’ образомъ, можетъ быть легко найдено. 

13. РююМёте 4-е. Задача: Раздьлить каждое изь данныхь чисель 21, а, аз 
....) ав на 00% части, такз чтобы постоянное отнощеще г первой части каждало, 
числа ко второй часпие сльдующило за ним было отношешемь второй части послъьд- 
ня числа къ первой части первало. 

Если 24, Ж, ....Хи суть первыя части данныхъ чиселъ, то задача приводится, 


къ рЫшеншю п ур-н!й: р 
да = 7 (аа — 2) 
=" (8 — 23), 
п-т = и (аи — м), 
Ап —! (ч к х1). 


ВШНостарШе. Ехегс!сез 4е Сеотейче. Раг. И. @. Рам. 1896. Рих: 12 в. 

Ргосее4 25 оЁ те ЕфшЬигой босеу. ЕаниБоито. 

Е!етегие 4ег ВбВегеп Мафетанк Уоп В4егтани. Герас. 1895. Рих: 10 т. 

Соигз 4е Свопаёнме Чезсирнуе её 4е Сёотёче шйпиезита!. Раг М. Р’Осаете. 
Ранз. 1896. Рих: 12 1. 

Зо 0п8 4е Чиез 101$ ргороз6ез №№ от, 997, ОГШ, ОМУ. 

Подъ № 997 доказана сл$дующая теорема, предложенная Мепфеге’омъ: 

Пусть А’, В’, С’, Г’ суть проэкши точки М на стороны АВ, ВС, СО, ОА 
чет-ка АВСО. Если уголъ, составленный двумя противоположными сторонами чет-ка 
А’В’СЪ, или отношенше этихъ сторонъ, имфеть постоянную величину, то геометри- 
ческое мфсто точки М есть окружность. 

пез 1015 4’ехашен №№ 755—761. 
о ргороз6ез. №№ 1080—1088. 
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